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A parallelákat azon az úton ne próbáld: tudom én azt az utat is mind
végig — megmértem azt a feneketlen éjszakát én, és az életemnek minden
világossága, minden öröme kialudt benne — az Istenért kérlek! hagyj békét
a paralléláknak — úgy irtózz tölle, mint akármicsoda feslett társalkodástól,
éppen úgy megfoszthat minden idődtől, egésségedtől, csendességedtől s egész
életed boldogságától. Az a feneketlen sötétség ezer newtoni óriási tornyokat
elnyel. . .

Bolyai Farkas fiához ı́rott leveléből, 1820. április 4.

. . . semmiből egy újj más világot teremtettem. . .

Bolyai János apjához ı́rott leveléből, 1823. november 3.
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Előszó

Ez a könyv hat féléves előadás anyagát tartalmazza, amelyeket a szerző
matematikus és matematika tanári szakos hallgatók számára tartott a Stras-
bourg-i Louis Pasteur Egyetemen. Feltételezzük, hogy az olvasó már jártas
az egyváltozós klasszikus valós analı́zisben.

Nagy gondot fordı́tottunk a tárgyalt kérdések kiválasztására, esztétikus
és általános tételek megfogalmazására, rövid és elegáns bizonyı́tások keresé-
sére, és a tárgyalt anyag egyszerű és pertinens példákkal való illusztrálására.
(Lásd a 258. oldali megjegyzéseket is.) Munkánk erősen tükrözi Császár
Ákos és Czách László kiváló előadásainak a hatását, amelyeket a szerző az
1970-es években hallgatott az Eötvös Loránd Tudományegyetemen, illetve
általánosabban a Fejér Lipót, Riesz Frigyes, Turán Pál, Erdős Pál és mások
által kialakı́tott magyar tradı́ciót.

A könyv egyik sajátossága, hogy megadjuk a legtöbb fogalom és ered-
mény eredeti forrását. E dolgozatok a tárgyalt tételeknek gyakran különböző
verzióit tartalmazzák, és ı́gy egyben a matematikai gondolatok fejlődését is
illusztrálják.

A könyv részeinek logikai kapcsolata egyszerű. A bevezető Topológia
előadásokat rendszeresen felhasználjuk a továbbiakban. A következő négy
előadás: Differenciálszámı́tás, Közelı́tő módszerek, Funkcionálanalı́zis, In-
tegrálszámı́tás, lényegében egymástól független, bár az általunk javasolt sor-
rend pedagógiai szempontból indokoltnak látszik. Végül a befejező Függ-
vényterek előadás mintegy szintézise az egész munkának, és valamennyi
korábbi előadásra épı́t. Ez a kötet az első három részt tartalmazza.

Első olvasáskor célszerű kihagyni a csillaggal jelölt részeket. Sok példa
és megjegyzés feladatként is tárgyalható.

A x. oldalon felsorolt könyvek tanulmányozása elősegı́theti az olvasó
általános matematikai kultúrájának a megszilárdı́tását.

Ezúton mondok köszönetet értékes segı́tségükért és bátorı́tásukért Co-
rinne Baud-nak, Czách Lászlónak, Christine Disdier-nek, Gerner Józsefnek,
Paola Loretinak, Charles-Michel Marle-nak, Patrick Martineznek, Pálfy Pé-
ter Pálnak, Philippe Pilibossiannak, Jeannine Saint Jean Paulinnak, Sebes-
tyén Zoltánnak, Simon Lászlónak, Szénássy Barnánénak, Judith Vancoste-
noble-nak és Votisky Zsuzsának.

Ezt a kötetet Erdős Pál emlékének ajánlom.

Strasbourg, 2003. május 27.
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Előszó . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . vi

Irodalom . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . x

1. rész. Topológia . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1

1. fejezet. Metrikus terek . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 3
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5.4. Lokális szélsőértékek . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 118

www.interkonyv.hu © Komornik Vilmos

© Typotex Kiadó



viii Tartalom
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6.1. Vektorértékű függvények integrálja . . . . . . . . . . . . . . 128
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12.1. A megoldások közelı́tése . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 237
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Irodalom

Hát ő volna az? Persze, hogy ismerem, valamikor a tanı́tványom volt. Később költő lett:
nyilvánvalóan nem volt elég fantáziája ahhoz, hogy matematikus váljék belőle.
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[4] Benkő Samu, Bolyai-levelek, Kriterion, Bukarest, 1975.
[5] V. G. Boltyanszkij és V. A. Jefremovics, Szemléletes topológia, Tankönyvkiadó, Bu-
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[10] W. Dunham, Journey Through Genius. The Great Theorems of Mathematics, John Wiley
& Sons, New York, 1990.
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