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KOZONSEGES MATEMATIKUS voltam kériilbeliil 6t évvel ez-
elttig. Nem csinaltam merész és szokatlan dolgokat, mint amilyen
példaul egy ilyen konyv irdsa. Megvolt a magam ,.teriilete” — parcidlis
differencislegyenletek — ezen beliil maradtam, legfeljebb a hatdrain
kalandoztam tul egy-egy szomszédos teriiletre. Komoly gondolataim,
igazi intellektualis életem olyan kategéridk és értékek koriil mozgott,
amelyeket évekkel azelStt, még mint posztgraduélis képzésben részt
vev8 didk szivtam magamba. Minthogy nem kalandoztam messzire
ezektdl a kategdriaktol és értékektdl, alig voltam tudatdban 1étezésiik-
nek. Annak a médnak voltak részei, ahogy a vildgot lattam, nem pedig
részei annak a vildgnak, amelyet néztem.

ElB8rehaladasom mércéi a teriiletemen végzett kutatisaim és publi-
kécidim voltak. Més sz6val fontos jutalmakkal kecsegtetett, ha tanul-
ményoztam azok szemlélet- és gondolkoddsmdédjat, akiknek képzett-
sége az enyémhez hasonlé volt, akik ugyanazon a teriileten dolgoztak,
mint én. Az 8 itéletiik dontotte el annak értékét, amit csinaltam. Senki
mds nem volt feljogositva erre; és nagyon kétséges, hogy rajtuk kiviil
barkit is érdekelt volna, hogy ezt megtegye. Megszabaditani magam
ett6l a szemléletmddtd] — azaz felismerni, tudatositani, hogy ez csak
egyike a sok lehetséges médnak, ahogy a vildgot nézhetjiik, képesnek
lenni arra, hogy szabad valasztasunk szerint erre vagy masra tegyiink,
értékelni és Osszehasonlitani ezt a szemléletet a vildg szemléletének méas
modjaival — ezek koziil egyiket sem kivanta meg sem a munkém, sem -
az el8rejutdsom. Ellenkez§8leg, ilyen nem hagyomanyos és gyants ka-
landok legjobb esetben is a draga id§ Jriilt elvesztegetésének tiintek
volna, a legrosszabb esetben pedig szégyenletes belekontarkoddsnak
olyan sotét és gyanus dolgokba, mint a pszicholdgia, a szocioldgia vagy
a filozofia.
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A helyzet ennek ellenére az, hogy eljutottam egy olyan pontra, ahol
csoddlatom és elragadtatdsom e furcsa tevékenységgel kapcsolatban,
amelyet matematikdnak neveziink, ugyanakkora, s6t id6nként még
nagyobb is, mint az elragadtatdsom a tényleges matematizaldstol. En a
matematikat egy hatartalanul komplex és rejtelmes vildgnak taldlom;
feltarni ezt olyan szenvedély, amelybdl engem remélhetSleg sohasem
lehet kigyégyitani. Ennyiben pont olyan matematikus vagyok, mint a
tobbi. De ezenkiviil kifejlesztettem egy mdsik felet, egy Mésikat, aki
csodalkozva nézi ezt a matematikust, és még sokkal inkabb el van ra-
gadtatva, hogy ez a furcsa teremtmény és ez a furcsa tevékenység vi-
lagra jott és fennmaradt évezredeken keresztiil.

Ennek a kezdetét arra anapratenném, amelyiken végiil elhat4roztam,
hogy egy Matematika alapjai cimfi kollégiumot tartok. Ezt a kollégiu-
mot elsGsorban fels6bb éves matematika fGszakos hallgatéknak szan-
tam. Célom e kollégium szervezésével — mint az 6sszes tobbivel, ame-
lyet az évek sordn tartottam — az volt, hogy én magam megtanuljam
az anyagot. Akkoriban mar tudtam, hogy az alapokrél hirom nagy
»iskola” vitatkozott: a logicistdk Bertrand Russellhez csatlakoztak, a
formalistdkat David Hilbert vezette, a harmadik pedig E. J. Brouwer
konstruktivista iskoldja. De nem tudtam eldonteni, hogy én melyikkel
értek egyet, ha egyaltaldn barmelyikkel is, és csak nagyon halvéiny el-
képzeléseim voltak arrél, hogy mivé fejlédott a harom iskola az elmult
fél évszazad alatt.

Reméltem, hogy e kollégium kapcsan lehet8ségem nyilik arra, hogy
olvassak és tanuljak a matematika alapjairél, és hogy végiil tisztdzzam
sajdt nézeteimet az ellentmondésos részekrdl. Nem vértam, hogy a
matematika alapjainak kutatéjava vélok, mint ahogy nem véltam a
szamelmélet szakemberévé azutdn, hogy szdmelméletet tanitottam.

Minthogy az alapok irdnti érdekl8désem inkabb filozofikus, mint
gyakorlati jellegii volt, megprébéltam a kollégiumot tigy megtervezni,
hogy olyan érdekl6d§ didkok is részt vehessenek benne, akiknek nin-
csenek sem specidlis kivAnalmaik, sem elGismereteik. Kiilondsen ab-
ban reménykedtem, hogy felkeltem a filoz6fus és a matematika tanar-
szakos hallgatok érdekl8dését. Torténetesen volt néhéany ilyen didk is,
de voltak villamosmérndknek késziil6k, szamitdgép-tudomdanyt és mas
szakokat hallgatok is. Mindazondltal a t6bbség matematikaszakos
volt. Taldltam par jonak igérkezd jegyzetet és belevigtam a dologba.

A matematika-, pedagdgia- és filoz6fiaszakos didkokbél 4ll6 hall-
gatosag elé allva kiilonds helyzetbe keriiltem. MAr vagy tizendt éve
tanitottam matematikat kiilonb6z8 szinteken, kiilonboz8 témakban,
de minden més kollégiumndl az volt a feladatom, hogy csindljam a
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matematikét, nem pedig hogy beszéljek réla. Itt viszont beszélnem kel-
lett réla, ami Gjszerd volt és ijesztd.

A félév soran vildgossa valt elGttem, hogy ez alkalommal valami
més torténik. A kollégium bizonyos értelemben sikeres volt, ugyanis
sok érdekes anyag gytilt dssze, lehetség nyilt a beszélgetések €s az
6n4allé munka serkentésére, nekem pedig egy sor olyan dolog meg-
tanuldsara, amelyet azelStt soha sem tanulmanyoztam. Maésfel6l vi-
szont l4ttam, hogy a tervem reménytelen.

Egy szokvanyos matematikakollégium esetében a program kdrvo-
nalai vildgosak. Van egy probléma, amit meg kell oldanunk, vagy egy
szamitasi modszer, amit meg kell magyardznom, vagy tétel, amit be
kell bizonyitanom. A munka f8 része irsban torténik, 4ltaldban a
t4blan. Ha a problémékat megoldottuk, a tételeket bebizonyitottuk,
vagy a szdmitasokat elvégeztiik, tanar és didkok egyarant tudjék, hogy
az aznapi feladatot elvégezték. Természetesen még egy ilyen szokva-
nyos matematikakollégium esetében is mindig fenndll a lehet&sége an-
nak, hogy valami vératlan torténik. Egy el6re nem latott nehézség,
egy didk vératlan kérdése oda vezethet, hogy a csoport nem tigy halad,
ahogy az oktatd tervezte. Mégis, mindig lehetett tudni, hogy feltehe-
t8en merre haladunk ; azt is lehetett tudni, hogy az volt a legfontosabb,
amit leirtunk. Ami pedig akér a didkok, akar a tandr részérél elhang-
zottakat illeti, annyiban voltak fontosak, amennyiben elSsegitették a
leirtak értelmének atadésat.

A matematika alapjaival foglalkoz6 kollégium kezdetén megfogal-
maztam azokat a kérdéseket, amelyeket kozpontiaknak gondoltam,
s amelyekrél reméltem, hogy a félév végére megvalaszolhatdk, vagy
legalabbis tisztazhatok.

Mi a szdm ? Mi a halmaz? Mi a bizonyitds ? Mit tudunk a matema-
tikdban és hogyan? Mi a ,,matematikai szabatossag” ? Mi a ,,matema-
tikai intuici6”? _

Ahogy megfogalmaztam ezeket a kérdéseket, rjottem, hogy magam
sem tudom rajuk a valaszt. Természetesen ez nem volt meglepd, hi-
szen ilyen megfoghatatlan, ,.filozofikus” kérdések esetében nem sza-
mithatunk olyan tipust hatérozott vélaszokra, mint amilyeneket a
matematikaban keresiink. E kérdések esetében mindig lesznek véle-
ménykiilonbségek.

De amiigazan zavart engem, az az volt, hogy magam sem tudtam,
mi is az én sajat véleményem. Es ami még rosszabb, hogy nem volt
olyan alapom, kritériumom, ami alapjén értékelhettem volna a kiilon-
b6z8 nézeteket, védhettem vagy tAmadhattam volna egyik vagy masik
néz8pontot.
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- Elkezdtem més matematikusokkal is beszélgetni a. matematikai bi-
zonyitasrdl, tudasrol, realitasrol, és azt taldltam, hogy az én zavaro-
dott bizonytalansdgom nagyon is altalanos. Ugyanakkor mindenki
részérgl azt tapasztaltam, hogy szeretnék megbeszélni és megvitatni
személyes tapasztalataikat és meggyGz8déseiket. _

Ez a konyv ezen évek t{inGdései, hallgatdsai és vitai eredményének
egy részét tarja az olvasoé elé.
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