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Eloszo

Kis terjedelme ellenére is nehezen késziilt el e kettos rendeltetésii
konyv, amely egyrészt tankOnyv a specidlis matematikai osztalyok
szamdra, masrészt szakkori filzet. Ezek a koriilmények mar tobbé-
kevésbé meghataroztak a targyalasra keriild anyagot és a feldolgo-
zas modjat. Varhato, hogy sokan tulzottan részletezonek taldljak a
bizonyitasokat, de az volt a cél, hogy kevesebb eldismeret vagy
kisebb rutin lehetdleg ne akadalyozza az elérehaladast. Az inyence-
ket is szamos komolyabb eréfeszitést igénylé probléma varja, sok
zdrdjelben szereplé megjegyzés, valamint a Fiiggelék nagy része
egyenesen nekik szol. Erdemes kihasznalni a szimelméletnek azt a
lehet6ségét, hogy kevés eszkoz birtokaban is szinte egyszerre lehet
talalkozni kdnnyebb, rehezebb, illetve maig is megoldatlan problé-
makkal. E lehetéséget mar a legkOnnyebbnek tekinthetd 1. Fejezer-
ben is igyekeztiink érzékeltetni.

Az 1. Fejezet témaja: Oszthatésdgi alapfogalmak. A szdmelmélet
alaptétele és kdvetkezményei. A szamelmélet alaptételére két bizonyi-
tast ismertetiink, mégpedig olyan szokatlan sorrendben, hogy akkor
is el lehessen jutni az alaptétel bizonyitdsahoz, ha kevés id6 all
rendelkezésre. Itt kell bevallani, hogy e torekvésnek — a teljes induk-
cio elkeriilése révén — aldozatul esett a szoban forgd koézvetlen
bizonyitas eredeti szerkezete. El6fordul még, hogy a teljes indukciot
olyan megfogalmazas rejti el, amely természetes azok szamara is,
akik mar ismerik. (Mivel a teljes indukcio a specialis matematikai
osztalyok I. osztalyos tankOnyvében szerepel, a haladok altal tanul-
1mdnyozando késobbi nehezebb téméakban nyugodian hasznaljuk.)
Az 1. Fejezet témakorei nagyjabol azonos nehézségiiek. Remélhet6-
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en az olvasok tobbségének nem fog gondot okozni még az 1.5. pont
sem, ahol a primszdmokra vonatkozo egyszeriibb észrevételek utan
olyan népszerli témak szerepelnek, mint a Fermat-szdmok, tékéletes
szamok, Mersenne-szamok, pitagoraszi szamhdrmasok és Fermat sej-
tése.

Az 1.1-1.5. pontokban szerepl6 30 feladat fontos részét képezi a
targyalasnak, a tovabbhaladast azon feladatok megoldasa is segiti,
amelyek eredményére kdzvetleniil nincs sziikség. Az 1.6. pontban
olyan valtozatos nehézségi gyakorlofeladatokat kozliink, amelyek
tobbsége Arany Ddniel Versenyen szerepelt.

A 2, Fejezet témaja: Kongruencidk. Itt is 6t pont targyalja felada-
tokkal kiegészitve az 1. Fejezethez természetesen kapcsolodo téma-
kat; a 2.6. pontban gyakorlofeladatok szerepelnek, koztiikk mar igen
nehezek is. Lényeges kiilonbség az 1. Fejezethez képest, hogy a
2.1-2.5. pontok konnyi inditas utan fokozod6 nehézségiiek, a 2.4.
és a 2.5. pont-mar a haladoktdl is erdfeszitést igényelhet.

A 3. Fejezet cime: Primszamok. A 3.1. pontban a 2. Fejezet néhany
eredményének titkosirassal kapcsolatos alkalmazasat targyaljuk.
A 3.2. pont a primszamok eloszlasarol szdl, nagysagrendileg pontos
becsléseket igazolunk az x-et meg nem haladd pozitiv primszamok
szamara; bizonyitassal szerepel tobbek kozott az a nevezetes tétel,
hogy n és 2n k6z6tt van prim, s talalkozunk még egy valdsziniiség-
szamitasi gondolatmenettel is a primosztok szamanak eloszlasaval
kapcsolatban. :

A 4. Fejezet Gvatoskodo cime: Fiiggelék. Itt ugyanis mar a 4.1.
pont tanulmanyozasa sem kénnyi, de az igazi nehézséget a 4.2. pont
jelentheti, amely — az inyencek szamara — a szamtani sorozatokban
el6fordulo primszamokra vonatkozo Dirichlet-tétel bizonyitasat tar-
gyalja. A 4.2. pont megirasat az motivalta, hogy a Dirichlet-tétel
teljes bizonyitasa tudomasom szerint magyar nyelven nem talalhatd
meg, csupan specialis eseteké.

Koszonettel tartozom dr. Surdnyi Janos professzor urnak - e
koényv lektoranak — értékes megjegyzéseiért és feladatjavaslataiért
(39. és 41. Feladat, valamint szamos szovegkozi kérdés).

Budapest, 1989. december
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