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BabitsMihaly Bolyaicim{ szonettjében olvashatjuk:

Isten elménket bezéarta a térbe.
Szegény elménk e térben rab maradt:
a kapzsi villamolyv, a gondolat,
gyémantkorlatjat még csak el sem érte.

Ezen az i.e. 300 koril Euklidész (kb. i.e. 330-275) altal rendszerbe foglalt
~-gyémantkorlaton” nyitott kaput Bolyai Janos (1802-1860), aki 1823. no-
vember 3-an Temesvaron édesapjanak, Bolyai Farkasnak (1775-1856) irja
levelében Marosvasarhelyre:

~Semmildl egy Uj, mas vilagot teremtettem.”

Ezt az iddpontot, a Bolyai-féle hiperbolikus geometria megsziletését tekint-
hetjik a nemeuklideszi geometriak sziletésnapjanak.

A masik, klasszikusnak szamité nemeuklideszi geometria, az elliptikus
geometria Bernhard Riemann (1826—1866) nevéhez kapcsolodik, aki kor-
szakos jeleritségli munkajat

»A geometria alapjaul szolgalé hipotéziséKrcimmel 1854. jlnius 10-
én olvasta fel a gottingai egyetemen. Ez a munka mar az un. Riemann-terek
alapjait fektette le, amelyek egyebek mellett az altalanos relativitdselmélet
kidolgozasaban is alapveszerepet jatszottak.

Az utébbi szaz évben a természettudomanyokban hihetetlen natgés;l
kovetkezett be. Ezen belll a kilénl@dgeometriai terek vizsgalatai mindig
kulcsszerepet toltottek be, szamos Uj nemeuklideszi geometriat irtak le, de a
két klasszikus, allandd, nem nulla gérbiilet(i geometria (a hiperbolikus és az
elliptikus) a legmodernebb kutatasokban sem kerdlket
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A hiperbolikus és az elliptikus geometria szokasostol él&zemlélete
sokszor nehézséget okoz a gimnaziumi tanuléknak, de az egyetemi hallga-
toknak is. Ezeknek a probléméaknak a megoldasara kinal alternativat kony-
vink, azaltal, hogy a geometriak kilonidomodelljeit tanulmanyozva ve-
zetjuk be az olvasot a hiperbolikus és az elliptikus sik titkaiba, és konkrét
szamolasi apparatusokat is ismertetliink. Kényviink szerkezetét a téma okta-
tasaban tapasztaltak alapjan épitettiik fel.

Az el, ,Hiperbolikus geometria modelljei” cim{ fejezet megadja a geo-
metria legsiriibben hasznéalatos modelljeit, és utal a legfontosabb hiperboli-
kus geometriai jelenségekre.

A masodik fejezetlink az elliptikus sik bevezetése utan targyalja annak
legszemléletesebb modelljét, a szférikus geometriat, a legfontosabb tételeken
keresztlil dsszehasonlitva azt a hiperbolikus sikkal. (A haromszdgre vonat-
koz6 szdgosszeg—teriilet kapcsolatot is vizsgalva.) Bevezetjik a valos pro-
jektiv sikot, mint az elliptikus sik masik kézenfékmodelljét, és ismertetjik
a legfontosabb projektiv tételek elemi bizonyitasét.

A harmadik fejezet a projektiv geometria analitikus targyalasat tartal-
mazza. A cél a projektiv kollineaciok analitikus alakjanak megadasa pro-
jektiv koordinatarendszer hasznalataval.

A negyedik fejezetben a modellek analitikus leirasaval konkrét szamolasi
apparatus alapjait dolgozzuk ki a hiperbolikus, illetve az elliptikus geomet-
ridban.

Az 6todik fejezetben az euklideszi sik Hilbert-féle és a projektiv tér Bie-
berbach-féle axiomarendszerét ismertetjik.

A szerdk hélas szivvel gondolnak geometriai szemléletmdédjuk egyik
nagy formaléjaraReiman Istvanra, matematikus generaciok kivalo tana-
rara, akinek 78. szulletésnapjara ajanljak ezt a munkat.
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