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El6szo

Erdds Pal gyakran beszélt A Konydly amelyben Isten matematikai tételei
tokéletes bizonyitasaitrzi, G. H. Hardy elméletét kbvetve, miszerint csu
nya matematikanak nincs tartésan helye a vilagband&adt vallotta, hogy
egy matematikusnak nem kell hinnie Istenben, de hinnie kell A Kényvbe
Néhany éve megkértik, hogy irjon egytelszerény) kozelitést A Konyv- |
rol. Lelkes volt, és ra jellentemodon azonnal munkéhoz is latott, hosszl
oldalakat teleirva javaslataival. Konyviinknek 1998 marciusaban kellett
volna napvilagot latnia, Edtb nyolcvanétodik sziletésnapjara készilt ajan-+
déknak szantuk, dé maga sajnos mégsem szerepel a tars8ke@azott, L
mert 1998 nyaran meghalt. igy a kényvetéagmlékének szenteljik.

Nem tudjuk definialni vagy jellemezni A Konyvet alkoté bizonyitasokak, s pai
mindossze példakat kinalunk, melyeket mi valogattunk, remélve, hogy ol-
vasoink osztozni fognak a brillians otletek, okos meglatasok és csodalatos
megfigyelések iranti lelkesedésiinkben. Szintén reméljiik, hogy olvaséink. =~
— kivitelezéstink tokéletlensége ellenére — élvezni fogjak ezeket. Véloga’-,.-_ #
tasunkat nagy mértékben befolyasolta @& dPal maga. A témék nagy ré-
szét6 javasolta, sok bizonyitas egyenesen hozza vezetimtza, masokat
pedig azb dobbenetes megérzése ihletett a megiddérdés feltevésére il-
letve a megfeld sejtés megfogalmazasara. Konyvink tehat jélenész-
ben Erds Pal nézeteit tiikrozi, arrél, hogy mely bizonyitasok tekiritket
A Koényv bizonyitasainak. LA Konyv”
Véalogatasunk egyik korlatozo tény@e volt, hogy mindent elérhévé sze-

rettlink volna tenni azok szaméara, akiknek a matematikai tudasa csak az
egyetemi anyag elemi eszkdztaraval rendelkezik. Aki rendelkezik egy ke-

vés ismerettel linearis algebrabdl, analidisés szamelméled, és ismer

egy szerény adag diszkrét matematikai alapfogalmat és érvelési médszert,

az mindent meg fog érteni és élvezni fogja a kdnyvet.

Sokaknak vagyunk rendkivil halasak, akik segitettek és tamogattak ben-
ninket ebben a munkaban — kdztik egy szeminarium hallgatéinak, akikkel
az el$ valtozatot készitettiik: Benno Artmannak, Stephan Brandtnek, Ste-
fan Felsnernek, Eli Goodmannak, Torster Heldmannak és Hans Mielkenek.
K6szonjuk Margrit Barrettnek, Christian Bresslernek, Ewgenij Gawrilow-
nak, Michael Joswignek, Elke Posenak és Jorg Rambaunak a konyv szer-
kesztéséhez nyujtott technikai segitséget. Koszonettel tartozunk tovabba
Tom Trotternek, aki elolvasta a kéziratot azédd az utolsé oldalig, Karl

H. Hofmannak csodalatos rajzaiért, mindenek felett pedig maganaisErd
Palnak.

Berlin, 1998. marcius Martin Aigner — Glnter M. Ziegler

TEXTS DON ’T GROW ON TREES! © Martin Aigner, Glnter M. Ziegler
AUTHORS’ RIGHTS AWARENESS CAMPAIGN



© Typotex Kiado
VI

El6sz6 a masodik kiadashoz

A konyv els kiadasat lelkesen fogadtak. Egyuttal szokatlanul sok levelet
kaptunk, melyek megjegyzéseket, javitdsokat és néhany roviditést tartal-
maztak, valamint érdekes javaslatokat mas bizonyitasokra és Uj feldolgo-
zand6 témakat vetettek fel. (Mig rbkéletesbizonyitasokat probalunk
meg kbzreadni, a kivitelezéslink nem az.)

A masodik kiadas lehéséget ad arra, hogy bemutassuk kényvink ujabb
valtozatat, mely harom U] fejezetet tartalmaz, jedsrdtalakitasokat és jo-
néhany korabbi fejezetben Uj bizonyitasokat, tovabba apré moédositasokat
és helyreigazitadsokat, melyek kozil sok az érkezett javaslatokon alapul.
Hianyzik viszont beble egy régi fejezet, a ,13 gdmb problémaja” cimd,
melynek bizonyitasa, mint kiderdlt, olyan részleteket igényel, amelyeket
nem tudtunk kiegésziteni egy rovid és elegans bizonyitassa.

Kdszonjik minden olvasonknak, aki irt és igy segitett nekiink — koztik
Stephan Brandtnak, Jurgen Elstrothnak, Roger Heath-Brownnak, Lee L.
Keenernek, Hanfried Lenznek, John Scholesnak, Bernulf WeiRbachnak és
még sokaknak. Ismételten kdszonjik a heidelbergi Springer munkatarsa,
Ruth Allewelt és Karl-Friedrich Koch, valamint a berlini Christoph Eyrich

és Torsten Heldman segitségét és tAmogatasat, akarcsak Karl H. Hofman-
nak néhany fantasztikus Uj rajzat.

Berlin, 2000 szeptember Martin Aigner — Giinter M. Ziegler

El6sz6 a harmadik kiadashoz

Amikor 1998-ban ennek a kényvnek az elsiadasat készitettiik, nem is
almodtuk volna, hogy ilyen sikeres véllalkozas lesz, hogy sok nyelvre le-
forditjak majd, hogy rengeteg lelkes levelet kapunk az olvasoktol tele meg-
annyi csodalatos, javitd szandéku javaslattal, illetve Uj témakkal, amelyek
hosszl évekre munkéat adnak majd nekiink.

A harmadik kiadas két U] fejezettel gazdagodott (Euler partici6-azonossa-
gaival és a kartyakeveréssel), az Euler-sorok harom bizonyitasa kulon feje-
zetbe kerllt, és szamos kiegészitést is tartalmaz, példaul a raciondlis sza-
mok megszamlalasanak Calkin—Wilf-Newman-féle valtozat&zé&ibsen
csak ennyit.

Mindenkinek kdszonettel tartozunk, aki az elmult 6t évben tamogatta ezt a
véllalkozast, és aki Gjat hozott a harmadik kiadasba. Kdztiik David Bevan-
nek, Anders Bjornernek, Dietrich Braessnek, John Cosgravenek, Hubert
Kalfnak, Gunter Pickertnek, Alistair Sinclairnek, Herb Wilfnek.

Berlin, 2003 julius Martin Aigner — Glinter M. Ziegler
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A magyar kiadas lektoranak el 0szava

Erdds Pal, aki sem vallasos, sem misztikus nem volt, és a vilagrél meg-
alapozott és kiterjedt ismeretekkel rendelkezetbnkEnt megemlitette a
Transzfinit Kényvet, amiben a matematika minden tétele benne van, még-
hozza legszebb, legrévidebb bizonyitasaval. Pusztan széhasznalat, jelleg-
zetes Er@sizmus volt tehat, nem is élt vele nagyon gyakran. 6Eydki
fiatalon a reménybeli Olvas6hoz hasonl6an, a Kdzépiskolai Matematikai
Lapok feladatmegoldéja volt, szerette a frappans, tgyes bizonyitdsokat, a
vératlan fordulatokat. Lelkesen hallgatta ezeket és amit ezutan csinalt, még
érdekesebb volt: mozgasba hozva kivételes problémafekégiességeit,
sokszor altalanositasok, Uj problémak garmadajat vetette fel. igy lett sok-
szor egy probléma bizonyitasanak lezarasabdl egy (sokszor kiterjedt) Gj el-
mélet kiindulépontja.

Az esztétikai élvezeten tul érdekes és tanulsagos volt latni, milyen gyorsan
integralta a matematika eszkodztardba az (j otleteket, de soha nem felej-
tette el, hogy egy mégoly rovid, frappans bizonyitas sem teszi feleslegessé
a korabbiakat. Sokszor nem az elemi, ravasz, triikkkds bizonyitas az, ami
ravilagit a tétel hatterére, ami lebge teszi a tovabblépést. Az is valtoz-

hat iddvel, mit tanulhatunk egy bizonyitasbél. Nincs tehat érdekesebb vagy
hasznosabb bizonyitas, ahogy nincs értékesebb vagy hasznosabb matema-
tika sem. Es mindenekfolott: egy rovid bizonyitas megtalalasanak pilla-
natara a faradsagos, keserves munka o6rainak ezrei hullanak, dolgozni kell,
meg kell ismerni a nagy, nehéz elméleteket, a matematika igazi kincseihez
elshsorban unalmas, szlrke és hosszu monografidk tanulmanyozasa vezet.

A konyv valogatasa tikrozi a széilz személyes izlését is, és ha az Olvaso
olykor egyes esetekben kevéssé osztja a 6kdetkesedését, a kombinato-
rikai és kombinatorikus geometriai fejezetekbéséges karpotlast kap. Ha
kilsbségekben nem is, tartalmaban hasonl6 gy(jteményt mar kapott kézbe
a hazai olvasd: egy orosz és egy magyar feladatgyUjteményt illetve legtjab-
ban egy cikkgyijteményt (lasd a konyv végéndénodalomjegyzéket, ahol

az egyes tertlleteken hozzaféidhbazai szakkonyveit is felsoroltuk). A je-

len konyv kivételes erénye frissessége: a régi megoldasok mellett igen sok
egy-két évtizedes & nem is egyszer mindéssze egy-két éves bizonyitas is
utat talalt ide. Ezért sok Ujat tanulhatnakdela gimnazistak, egyetemis-

tak mellett a professzionélis matematikusok is.

Budapest, 2004 januar Komjath Péter
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