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E konyv elészavat Rényi Alfréd maga szan-
dékozott megirni, de ebben megakadalyozta
a varatlan, korai halal. Mi, szerz6tarsai itt

is kifejezzik e tragikus esemény felett ér-
zett megrenduiilésiinket, és hangsulyozzuk azt
a nagy veszteséget, amely a magyar val6szi-
nliségszamitasi iskolat érte azaltal, hogy el-
vesztette paratlan vezetdjét.
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El0sz6 a negyedik kiadashoz

Kozel 20 év telt el azéta, hogy a me@ed kiadas napvilagot latott. Ez @dalatt

a valoszinliségszamitast egyetemeken oktatd tanarok egyre jobban megérezték a
példatar hianyat, amelyet mindenféle sziikségmegoldasokkal csak részben tud-
tunk enyhiteni. Ezért merilt fel bennliink az az 6tlet, hogy a Tankdnyvpalyazat
tamogatasaval — javitott, aktualizalt formédban — Ujra megjelentessuk a konyvet.
Ezt mindenképpen indokolja, hogy az utébbi 20 évben ugyan tobb valoszinliség-
szamitasi témaju tankonyv is megjelent, de a jelen példatarat egyik sem tudja
maradéktalanul pétolni sem a lefedett anyag mennyiségét, sem a targyalt példak
minbségét illeben.

Biztosak vagyunk abban, hogy a feladatgy(jtemény ismét ugyanolyan hasznos
kiegészibje lesz a valoszinliségszamitas oktatdsanak, mint amilyen kordbban is
volt. A feladatgy(ijtemény magéaban foglalja az egyetem@iskblak alapképzé-
sében oktatott valoszinliségszamitas legtobb fejezetét és Bagg giogy a téma
irant mélyebben érdeftidk is szamos érdekes feladatot talalnak benne. Tébb,
mas tankdnyvekben tételként szetepllitast példak, sziikkség esetén egymasra
épub példasorok formajaban dolgoz fel a példatar, mely igy a lédadatok
szaméra is fontos metodikai segédeszkoz lehet.

A mostani kiadasban a modern nemzetkdzi szakirodalomban altalanosan elfo-
gadott jeldlésrendszert alkalmazzuk, kijavitottuk a korabbi kiadas néhany aprobb
hibajat, térekedtiink az eredmények szamszer(i megadasara, valamint az iroda-
lomjegyzéket is aktualizaltuk.

Méri Tamas, Zempléni Andras
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A feladatgydjtemeényl

Matematikat tanulni anélkill, hogy feladatokon, problémékon is gondolkodnank,
keveset ér. A feladatok nemcsak Uj oldalakrél vilagitjak meg, és egyuttal mélyitik
is fogalmainkat, valamint azokrol szerzett ismereteinket, hanem megoldasuk so-
ran azt is elletirizhetjik, hogy fogalmaink, ismereteink helyesek-e. A feladatok
megoldasa fejleszti szemléletiinket, hozzasegit ahhoz, hogy ,érezzik” a megta-
nult anyagot, és ami szintén igen fontos, kialakitja és fejleszti az 6nallé munkara,
a problémamegoldé gondolkodasra vald készséglinket. A feladatok bevezethetnek
a nyert ismeretek alkalmazasaiba is.

A legtobb matematikai tankonyv tartalmaz feladatokat is. Altalaban azonban
ezek kifejezetten csak gyakorl6 jellegliek, kisszamuak, és megoldas nélkuil szere-
pelnek. A magyar nyelven megjelent valészinliségszamitasi tankényvek aranylag
sok feladatot — s nem csak gyakorl6 jelleglieket — tartalmaznak, mégiélaa el
megallapitasok részlegesen azokra is érvényesek.

A fejlett ipari dllamokban mar régebben, az utdbbi években hazankban is rob-
banasszeriien @krbe keriltek a valdészinliségszamitas, a sztochasztikus folya-
matok és a matematikai statisztika ipari, gazdasagi és mas tudomanyokban valé
alkalmazasai. Szikségképpen egyre tébb egyeteméiséslfin oktatjak a valo-
szinliségszamitastitsszamos specialis tanfolyam anyagaban is szerepel. A val6-
szinliségszamitas tudomanyegyetemi oktatdsa szintén szélesebb kor(i és mélyebb
lett. Oktatasat a kozépiskolakban is bevezették. A mondottak sziikségesseé tették
egy valoszinliségszamitasi feladatgylijtemény megirasat, s egyuttal azt a feladatot
is a szerdk elé tlizték, hogy a gyljtemény hasznalhaté legyen a valészinliség-
szamitast tanulék e széles spektruma szamara, akik kilordd@izmeretekkel,
eltéd programok alapjan foglalkoznak a matematika ezen fontos agaval.
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Xii A feladatgyUjteménydl

A szerdk igyekeztek megoldani ezt a feladatot, s ez mar nagyrészt megha-
tarozta a feladatgy(jtemériglépitését. Célunk volt az is, hogy a feladatgydjte-
mény minél 6nallébban hasznalhat6 legyen, bar csak a feladatgyUjteményre ta-
maszkodva, nem lehet megtanulni a valoszinliségszamitast.

A feladatgyijtemény efs harom fejezete a tudoméanyegyetemi valdszin(iség-
szamitasi éladas anyagahoz kapcsolédik, a negyedik fejezet egyszerlibb, szto-
chasztikus folyamatokra vonatkoz6 feladatokat tartalmaz. A feladatgyljtemény
harom B részidl all: feladatok, tmutatasok, megoldasok. Mindenitt csak azt az
eléismeretet feltételezzik, amely elegéral fogalmak pontos megértéséhez. A
kénnyebb hasznalhatosag és az egyértelmiiség kedvéért a feladatgydjtemény tar-
talmazza a fontosabb fogalmak definicioit és alapelajdonsagait (a szerépl
definiciok ebfordulasi helye megtalalhato a konyv végéndeargymutatdban).

Az ezekkel kapcsolatos részleteket iflen altalaban és gyakran konkrétan is uta-
lunk az emlitett magyar nyelvii tankonyvekre. A fogalmak bevezetését egyszeri
gyakorlé feladatok kdvetik, majd megvilagitd, elmébptagy alkalmazasokra, ill.
valamely érdekes jelenségre utald feladatok kdvetkeznek. A behatébbartérdekl
dbék szamara nehezebb feladatokat is beiktattunk. Ezeknél a Polyas-&lzeg
igyekeztiink alkalmazni (I. [41]): a nehéz feladatokat egyszer(ibb részfeladatok-
ra bontottuk fel, amelyek fokozatosan kdzelitenek a nehéz feladat megoldasahoz.
Az attekinthebség kedvéért az egyes pontokon beliil az 6sszéfirmjgdatcso-
portokat alcimekkel valasztottuk el egymastol.

A feladatokra [ill. definiciora (D), tételre (T)] a fejezet, a pont és a feladat
sorszamanak megjeldlésével hivatkozunk 1. 3a.

A megoldasolkdzlésénél természetesen az édkégre, de a rovidségre is to-
rekedtlink. Ezért az azonos tipusu feladatok koziil csak énelsadjuk meg a
részletes megoldasat. Ha az olvas6 nem tud megoldani egy feladatot, amelynek a
megoldasat a gyljtemény nem tartalmazza, célszer(, ha visszatér az adzthegel
feladatok megoldasahoz. Olyan feladatoknal, amelyek megoldasahoz egy, altala-
ban (j 6tlet segit, ez az dtlet a feladatra vonatkozé Gtmutatasnal talalhaté meg. A
feladatok szovege utani ,” jel azt mutatja, hogy a feladathoz a kényv megfelel
helyén Gtmutatast is adtunk.

A feladatok jelentis része eredeti, bar sok feladatot vettiink at ismert tankény-
vekbdl, a magyar nyelvii tankdnyveken kivil @orbanW. Feller konyvéldl
([17]). Ezeket a miveket ajanljuk azoknak is, akik behatébban kivannak foglal-
kozni a valoszinliségszamitassal. (L. még [30].)

A szerdk kdszonetiiket fejezik Kiusnady GabornalBarati GyorgynelésNe-
metz Tibornak, akik részt vettek és komoly segitséget nyuUjtottak abszreun-
k&ban, tovdbb&évész Palnalz igen lelkiismeretes lektori munkaértiaszonyi
Laszlénak Berkes IstvannakSzékely Gabornaks Szanté Gyorgynek kézirat
atnézése soran tett észreveételeikért.

Nagy segitséget nyujtana az olvas0, ha az észlelt hibakat, valamint esetleges
észrevételeit eljuttatna az ELTE TTK Valészinliségszamitasi Tanszékére
(e-mail:n2vsz @ udens. el t e. hu).

Budapest, 2001. marcius
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