Hungarian translation © Zibolen Endre, Typotex, 2010

FUGGELEXK

. Egy nevezetes valoszmuségszémitési tétel

Mar t5bb olyan eset fordult el8, amelyben bizonyos hatédrvals-
szintiségek sziikségszertien vagy O-val vagy 1-gyel egyenlSk.
Példaul fiiggetlen valdsziniiségi valtozokbél alkotott sor kon-

vergencidjanak valdsziniisége csak ezt a két értéket veheti fell.
Most'tobb ilyen esetet 4tfogd tételt bizonyitunk be.

TETEL (A ,,0 vagy 1”—t6rvéhy). Legyenek %1, £, ... vala-
milyen valdszinfiségi vdltozok, f(x) = f(x1, X2, ...) pedig az
X = (X1, X2, . . .) vditozd olyan Baire-fiiggvénye®, hogy az’

fELE, i) =0

dsszefiiggésnek az elsé n &1, &, ..., &, vdltozéra vonatkozo fel-
tételes valosziniisége minden n-re a . . [

P{f(E1, Es, ...) = 0} M

abszolit valdsziniiséggel egyenls. Ezen feltételek mellett az (1)
valészinfiség vagy 0, vagy 1.

! L. hatodik fejezet, 5. §. Ugyanez fennall a nagy szimok erds torvé-
nyében szerepld

P{")n—dn - 0’ n _>°°}
valészim’iségré is, ha a &, valtozok teljesen fiiggetlenek.
% Baire fiiggvénynek olyan fiiggvényt neveznek, amely polinomokbél

kiindulva iteralt hataritmenetekkel a pontonkentl konvergencxa értelmé-
ben elballithatd.
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Specidlisan, ennek a tételnek a feltételei teljesiilnek, ha a g1,
Zo, ... valészinfiségi valtozok fiiggetlenek, és véges szami x,
véltozé megvéltozasakor az f(x) fiiggvény értéke nem véltozik.

BizoNYiTAs. Legyen & = (81, &2, - - -)5
és

A= f{o:f® = 0.

Ezzel az eseménnyel egyiitt tekmtsuk az Osszes olyan esemény
R algebrajat amely a véges szamu &, valtozé. kozott fennalld
Osszefiiggések 4ltal értelmezhetS. Ha a B esemeny R-hez tarto-
zik, akkor a tétel feltételei szerint - :

: P(4|B) = P(4). 2
A P(A4) = 0 esetre tételiink mAr be van bizonyitva. Legyen
most: P(LA) = 0. Akkor (2)-b8l kovetkezika .

PU[B)P(B)
B O

P(B |4) =
keplet
Igy P(B) és P(B| A4) két o--addltlv halmazfuggveny, amely R-
en égybeesik, tehat ezek meg kell, hogy egyezzenek az R algebra
c(N) Bdr:é-l b6vitesénék barmely halrnazén is. Ezért specialisan
- PL) = PUAIH=1,

amlate’[elt blzonyltja '

Néhany mds esetet, amelyben ismert Valoszmusegckrol azt
llithatjuk, hogy csak a 0 és 1 ertekeket veszik fel, P. Lévi
tandlnidnyozott!.

1%, ezzel kapcsolatban P. Lévi: Sir un théoréme de A. Khintchine,
Bullides Sci. Math.,:55. kotet (1931), 145160, II. tétel.
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